WIELOMIANY

zadania powtorzeniowe

Zad. 1. Rozwigz rownania:

a) x +x°—x-1=0 h) x’-3x-2=0

b) x’—x"—x+1=0 i) x-7x+6=0

c) x'=5x"—-x+5=0 i) 3x*-10x> +10x-3=0
d) x’+2x*-4x-8=0 k) 2x* —5x’ +5x-2=0

e) x'—3x"+4x> —6x+4=0 ) 12x*+7x° +7x-12=0

) x°—x*=5x> +5x> +6x—-6=0
g) x° —4x’ +x7—4=0

Zad. 2. Dla jakich wartosci parametru m. réwnanie m°x’> + (m” + 6m)x” + (m + 6)x =0 ma trzy réozne
pierwiastki rzeczywiste.

Zad. 3. Dany jest wielomian W (x)=x" +ax> —bx — 6. Liczby 1 i 2 s3 pierwiastkami tego wielomianu.
a) Wyznacz wspolczynniki a ib.
b) Przy wyznaczonym a i b rozwiaz nieréwnos$¢ W (x)>0.

Zad. 4. Wiadomo, ze liczby 2 i3 sg pierwiastkami rownania 2x° + mx> —13x + n=0. Wyznacz m. i n oraz
znajdz trzeci pierwiastek tego réwnania.

Zad. 5. Wielomian: W(x)=x" — (k + m)x” — (k —m)x +3 jest podzielny przez dwumiany: (x —1)i (x —3).
a) Oblicz wspodtczynniki k i m. wielomianu.
b) Dla jakich x spetniona jest zaleznos$¢: W(x)<0.

Zad. 6. Dla jakich wartosci parametru m. réwnanie x° —2(m + D)x* + (2m> +3m + 1)x =0 ma trzy
pierwiastki nieujemne?

Zad. 7. Dane sg wielomiany W (x)=2x" +(a’ +1)x*(a +2)x— 6 i O(x)=x + 3. Dla jakich warto$ci
parametru a reszta z dzielenia wielomianu W (x) przez Q(x) jest:

a) mniejsza od -3

b) mozliwie najmniejsza?

Zad. 8. Dla jakich wartosci parametru m. réwnanie mx* + (3 —m)x* + m =0 ma cztery pierwiastki?
Zad. 9. Dla jakich wartosci parametru m. réwnanie x° + (1—2m)x> +(m”> —1)x =0 ma pig¢ pierwiastkow?

Zad. 10. Dla jakich a, b, ¢, wielomian W (x)=x" +ax” +bx+c jest podzielny przez tréjmian x> —3x + 2
1 przy dzieleniu przez dwumian x +1 daje resztg —24?

Zad. 11. Wyznacz p i q tak, aby liczba 3 byta dwukrotnym pierwiastkiem wielomianu
W(x)=x"—5x"+px+q.

Zad. 12. Rozwigz nierdwnos¢
a) —27<x’ Sx|x+2|
b) x*+2x*-9x—-18<0
c) x*—4x*<0



Zadanie 13

Dany jest wielomian: W(x) = x* + ax — 2.

a) Wyznacz warto$¢ parametru tak, aby wielomian W(x) miat miejsce zerowe rowne 2.
b) Dla wyznaczonej wartosci a, oblicz pozostate miejsca zerowe tego wielomianu.

Zadanie 14

Ponizsze wielomiany rozt6z na czynniki mozliwie najnizszego stopnia:
a) W(x) = 16x* — 16x° + 4x7;

b) W(x) = 4x* — (x + 1)

Zadanie 15

Rozwigz nier6wnosci:

a) 2x -3)(1 —x)’(x + 2)(x + 1)* > 0;
b)x’ —2x"—4x + 8 < 0.

Zadanie 16
Zbadaj krotnos¢ pierwiastka x = —2 wielomianu W(x) = x* + 4x* + 4x> — 7x* — 28x — 28.

Zadanie 17

Wielomian W(x) przy dzieleniu przez (x + 2) daje reszte 8, za$ przy dzieleniu przez (x + 1) daje reszte (—4).
Wyznacz reszt¢ z dzielenia tego wielomianu przez wielomian

P(x) =x"+3x +2.

Zadanie 18

Rozwigz rownania:

a)x’ +4x" — 8x —32=0;
b)2x’ +7x* + 7x +2=0.

Zadanie 19
Wielomian W(x) = 3x* + 27 roztdz na czynniki mozliwie najnizszego stopnia.

Zadanie 20
Wykaz, ze liczba 5 jest liczba niewymierng.

Zadanie 21
Wielomian W(x) = x* + (a + b)x’ + (a — b)x” — 3x — 2, xR jest podzielny przez wielomian P(x) = x* + x — 2.
Wyznacz a i b, a nastgpnie rozwigz nierownos¢ W(x) = 0.

Zadanie 22

Dla jakich warto$ci parametru m rownanie x* + (m — 3)x* + m* — m — 6 = 0 ma dwa rézne pierwiastki?
Zadanie 23

Wyznacz reszte z dzielenia wielomianu W(x) = x> +x-17)
P(x) =x"+x — 6.

2006 . -
przez wielomian

Zadanie 24
Wyznacz te wartosci parametru m, dla ktorych rownanie (x> + 2x — 3)(x* + (m + 1)x + 4) = 0 ma cztery
rézne pierwiastki.



Zadanie 25
Na rysunku przedstawiony jest wykres pewnego wielomianu stopnia czwartego.
Podaj wzor tego wielomianu, korzystajac z danych podanych na rysunku.
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Zadanie 26

Wielomian Q(x) jest ilorazem z dzielenia bez reszty wielomianu

W(x) =x" + 4x* — 4x> — 22x* + 3x + 18 przez wielomian P(x) = x* — x — 2.
a) Wyznacz wielomian Q(x).

b) Rozwigz nierownos¢ Q(x) > 0.

Zadanie 27***
Rozoz na czynniki wyrazenie: (a+b+c)’—a’ —b’ —¢’.

Zadanie 28 ***
Jednym z rozwigzan rownania 3x° + ax® + bx + 12 =0, gdzie a oraz b sg liczbami calkowitymi, jest liczba 1

+43. Znajdzaib.

Zadanie 29***
Rozt6z na czynniki wyrazenie: (ab + ac + bec)(a + b + ¢) — abc.

Zadanie 30.%**

Suma wszystkich wspoétczynnikéw wielomianu W(x) (st. W(x) > 2) wynosi 6, za§ suma wspotczynnikow
przy potegach zmiennej o nieparzystych wykladnikach rowna si¢ sumie wspotczynnikow przy potggach
zmiennej o wyktadnikach parzystych. Wyznacz reszt¢ powstatg z dzielenia wielomianu W(x) przez
wielomian P(x) = 5x* — 5.



